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Habilidades Académicas y de Preparacion para la Carrera I -

Factores y Miltiplos

Vocabulario:

\ factores
v multiplos

I { OS factores son los numeros que al multiplicarlos entre si dan por resultado

otro numero diferente. Veamos de cerca los factores.

Ejemplo: Un dia, tu y tus amigos deciden que van a jugar basquetbol. Son 12
personas en total. ;Cuantos equipos se pueden formar con esas

personas?

Puedes visualizar este problema haciendo uso de la multiplicacion.
Tu y tus amigos integran 1 grupo de 12 personas: 1x 12 =12.
Puedes formar 2 equipos de 6 personas: 2x6=12.

0 3 equipos de 4 personas: 3x4=12.

También puedes formar 4 equipos de 3, 6 equipos de 2, e incluso 12

equipos de 1.

4x3 =6x2=12x1 = 12
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Los numeros enteros utilizados y que multiplicados entre si dan 12 son:
1,2,3,4,6,12

Todos ellos son factores de 12. Nota también que 12 es divisible entre

todos estos numeros.

Lee con atencidn la siguiente definicion.

v' Cuando los numeros enteros, diferentes de cero, se multiplican entre

si, cada numero es un factor del producto.

Ejemplo: 2y 7 son factores de 14, porque 2 x 7 = 14. En forma similar, si un
numero entero se divide exactamente entre otro numero, el divisor y
el cociente son factores de ese numero. 7 y 2 son factores de 14,

porque 14 +7 = 2.

En el problema del basquetbol, dos de las diferentes maneras de

formar los grupos fueron

3x4y 4x3

Cuando anotas los factores de un nimero, cuenta cada factor una
sola vez. No se anota el mismo factor dos veces. De esta manera, el

3y el 4 se anotan una sola vez como factores de 12.
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ilnténtalo!

Enlista todos los factores de los siguientes numeros:

Otros dos factores de 12 son 2 y 6. Nota que 2 no tiene mas factores que el 1y

el 2 mismo. Esto se debe al hecho de que el 2 se define como un numero primo.

v Un ndmero se define como primo si sus Unicos factores son 1y el
numero mismo. Por ejemplo, 5 es nUmero primo porque los unicos

numeros en que se divide exactamente son 1y el 5 mismo.

El nimero 6 no es un numero primo. Tiene mas factores que el 1y el 6 mismo.
Todos los numeros en que el 6 se divide exactamente son
1, 2, 3, 6
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El seis tiene mas factores que el 1 y el mismo 6. A esto se le llama un numero

compuesto. El 6 es una composicion de muchos factores.

v" Un ndmero compuesto es un nimero entero mas grande que 1 que
tiene factores ademas del 1 y el numero mismo. Por ejemplo, 4 es un

numero compuesto porque tiene los factores 1, 2, y 4.

El numero compuesto 6 puede ser escrito como el

producto de dos de sus factores El niimero 1 jno es

Si 12 =@ 2 ni numero primo ni

numero compuesto!

Entonces 2x3x2

2 x 3 esigual a 6. Puede sustituirse por 6 en la ecuacion.

Puedes ver que el numero 12, escrito como ‘

12=2x3x2 ‘«\)Q,\\\
tiene dos factores de 2, y uno de 3. c ‘
ada numero entero se puede

escribir jcomo el producto de
Escrito de esta manera, todos los factores de factores primos! Esta es una

12 son numeros primos. propiedad muy especial
denominada jTeorema

Fundamental de la Aritmética!
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Una manera de factorizar un numero en numeros primos es utilizar un arbol de

factores.

Ejemplo: Escribe 72 como el producto de sus factores primos.
Solucién: Puedes resolver esto con el método del arbol de factores.

Paso 1: Escribe el numero que deseas factorizar.
72
Paso 2: Dibuja dos “ramas” hacia abajo del numero. Coloca dos de sus

factores en el extremo de las ramas. Nunca utilices el factor 1.

72

N\

8 9

Paso 3: Continua dibujando ramas debajo de cada factor, hasta que hayas
alcanzado un numero primo. Circula los factores primos cuando se

presenten.

72

/\ Factoriza 8 y 9, y circula

8 0 los factores primos.
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Ahora, factoriza el 4 y circula sus factores primos.

72

"\

8 9

Gl &

Ahora tu arbol de factores esta completo, jpero aun no has terminado!

Paso 4: Escribe la respuesta como un

producto de numeros primos. El

producto final es igual a
El orden en que

multiplicas los numeros

72=2x3x3x2x2=2x2x2x3x3 .
no importa.
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Para factorizar un numero:

1. Escribe el numero que deseas factorizar en el nivel de arriba.

2. Dibuja dos ramas bajo el numero. Escribe los factores del numero al final
de las ramas. No utilices el 1 ni el nUmero mismo como factores a menos

gue no haya otros.

3. Circula cualesquier numeros primos. Continua factorizando los numeros

compuestos hasta que todos los factores sean primos. Circulalos.

4. Escribe el numero como un producto de sus factores primos.

ilnténtalo!

2. Factoriza cada numero utilizando un arbol de factores. Luego escribe el numero
como un producto de factores primos.
a. 64 b. 100 c. 36
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El método del arbol de factores es muy util para encontrar los factores primos de
un numero. También lo puedes utilizar para encontrar factores que sean comunes a

dos (0 mas) numeros.

Comparacion de los factores de dos (0 mas) numeros:
v" Los factores que no se comparten se llaman factores tnicos.
v" Los factores que los nimeros comparten se llaman factores comunes.
v El factor mas grande que comparten dos (0 mas) nimeros es su factor

comun mas grande, o su FCMG. Por ejemplo, 2 es el FCMG de 4 y de 6.

Ejemplo: Encuentra el factor comun mas grande de 90 y de 135.

Solucién: Los pasos para resolver este problema son
* enlista los factores de cada numero,
* encuentra sus factores comunes, y

* determina cual factor es el mas grande.

Factoresde 90: 1, 2, |3, 5, 10, 18, 30 90
Factores de 135: 1, 3, 5, 15, 27, 135

Puedes ver que 45 es el FCMG de 90 y de 135.
Este método tiene sus problemas. No fue eficaz para enlistar cada factor de 90 y

de 135. También es facil omitir factores, y cometer errores. Existe una forma mas

facil para resolver el problema. Esta forma utiliza arboles de factores y diagramas de

Venn.
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eEl otro método:
Paso 1: Factoriza cada nimero utilizando un arbol de factores. Rescribelo

como un producto de factores primos.

135

90 PN
9 PN
@/\@ S50

0 =2x5x3x3 135 =5x3 x3x3

Paso 2: Ordena utilizando un diagrama de Venn.

90 = 2 x(5 x 3 x 3) 135 =5 x 3 x 3)x 3

Factores solo en 90 Factores solo en 135

Factores en 90 y 135
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Paso 3: El primer método demostrd que el FCMG de 90 y de 135 es 45.

Observa los factores primos comunes de 90y 135.

Estosson 5,3,y3. Notaque5 x 3 x 3 = 45,

El método del diagrama de Venn te dio la misma respuesta que el primer

método. Y, jes una buena forma de evitar el olvido de los factores!

Para encontrar el factor comin mas grande (FCMG):
1. Factoriza cada numero y reescribelo como un producto de factores primos.

2. Organiza los factores de cada numero utilizando un diagrama de Venn.

3. Multiplica entre si todos los numeros de la seccion central del diagrama de

Venn. Este producto sera el FCMG.

ilnténtalo!

3. Encuentra el factor comun mas grande para cada par de numeros.

a. 72y 108

b. 70y 315
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Has invitado a tus amigos a una parrillada en tu casa. Necesitas conseguir
salchichas y pan. Las salchichas vienen en paquetes de 6. Los panes para
salchichas vienen en paquetes de 8. Te gustaria tener el mismo numero de
salchichas y panes. Necesitaras entonces comprar multiples paquetes de salchichas
y de pan hasta que tengas el mismo numero de cada uno. ¢Como puedes averiguar
cuantos paquetes de salchichas y cuantos paquetes de pan para salchichas debes

comprar?

Este es un problema de multiplicacién. El numero de salchichas que compras

sera igual al numero de paquetes multiplicado por 6 salchichas en cada uno.

El numero de salchichas que podrias comprar es
6 salchichas x 1 paquete = 6
12

6 salchichas x 2 paquetes

6 salchichas x 3 paquetes = 18
6 salchichas x 4 paquetes = 24
6 salchichas x 5 paquetes = 30
6 salchichas x 6 paquetes = 36

El numero de panes para salchichas que podrias comprar es
8 panes x 1 paquete = 8
8 panes x 2 paquetes = 16
8 panes x 3 paquetes = 24

8 panes x 4 paquetes = 32
8 panes x 5 paquetes = 40
8 panes x 6 paquetes = 48
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Las salchichas vienen en multiplos de 6, y los panes vienen en multiplos de 8.

v" Un multiplo de un nimero es el producto de ese nimero y cualquier nimero

entero diferente de cero. Por ejemplo, 20 es multiplode 4. (4 x 5 = 20)

Como puedes ver, 6 y 8 tienen algunos multiplos en comun.

Multiplos de 6: 6, 12, 18 30,
Multiplos de 8: 8, 16, 32, 40,

Puedes ver que tanto el 6 como el 8 tienen los multiplos 24 y 48. Estos se

llaman multiplos comunes. Volviendo a la parrillada, multiplos comunes significa que

tendras la misma cantidad de salchichas que de panes. El multiplo mas pequefo que

comparten estos numeros es el menor multiplo comun.

v' El multiplo mas pequeno que comparten dos nimeros se llama el menor

multiplo comun, o MMC.

El menor numero de salchichas y panes para salchichas que debes conseguir es
24. Si compras cuatro paquetes de salchichas y 3 paquetes de panes para

salchichas, tendras 24 de cada uno.
4 x 6 =3 x8=24
Ejemplo: Encuentra el MMC de 12y 20.

Solucioén: Enlista los multiplos de cada numero.

Multiplos de 12 son: 12, 24, 48,60,/72, ...
Multiplos de 20 son: 20, 40, 60,780, 100, ...

El menor multiplo comun es 60.
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El MMC de dos numeros es el producto de

esos dos numeros dividido entre su FCMG.

Factores de 12:

Factores de 20:

4 es el FCMG.

12 x 20
240 + 4

240
60

jFunciona! Puedes utilizar este hecho para verificar tu respuesta cuando

encuentres el MMC de dos nimeros.

ilnténtalo!

4. Encuentra el menor multiplo comun para cada par de numeros.

a. 8y 16

b. 24y 84

c. 13y 17
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NOTAS o preguntas que deseas hacer:

s> Fin de la Leccidon 4
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